
         

 

Varianta 88 
 
Subiectul I 

a) 1. b) 
7

144
. c) a = 0. d) ( )1 1, ,1ML

r
, ( )⇒1 1, ,1NM

r
L, M, N coliniare. e)

58

241
. 

f) a = -1. b = 0. 
 
Subiectul II 

1. a) 512. b) 
5

1
. c) ( ) 15 =g . d) x = 1. e) -1. 

2. a) ( ) R∈∀++=′ xxxxf ,sincos2 . b) ( ) ( )
4

sincos
2

2
0

22

0

πππ

=−−=∫ xxxdxxf . 

c) ( ) RR  pe ecrescatoarstrict  este fx ,022
4

sin22 ⇒∈∀>−≥






 ++=′ π
xxf . 

d) 3
2

=






′ π
f . e) ( ) .
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16
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1 1
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4 =+x  

 
Subiectul III 
a) Ν∈=Ν∈= A deci ,A ,O deci , 2

2
22

2
2 OOO .  

b) ;I deci , 222
2
2 Ν∉≠= OII  

c) ( ) ( ) 0̂ˆˆˆ0̂ˆˆd̂ ,0̂ˆˆˆ,0̂ˆd̂â ,0̂ˆˆˆ 222
2

2 =⋅+⇔=⋅+=⋅+=⋅+=⋅+⇔= cbacbcdabcbaOB . 

( ) ( ) ( ) ( ) .0̂ˆˆd̂-â ,0̂ˆd̂â ;0̂ˆˆˆ =+⋅=⋅+=⋅+ dacbda Daca ( )1̂ˆˆ 0̂ˆˆ =+≠+ dada

2
2 OA deci 0̂ˆ0̂âdin  si 0̂ĉb̂ ,d̂â atunci ==⇒==== a . Daca 0ˆˆˆ =+ da  ramane relatia 

( )⇒−⋅==⋅+ dacba ˆˆâ cum si 0̂ˆˆˆ 22 0̂ˆˆˆˆ =⋅−⋅ cbda . 

d) 









=

0̂0̂

1̂1̂
C .  

e) 1624 = .  

f) { } { }0̂ ,1̂â-d̂ ,1̂ ,0̂ˆ ∈=∈a . Daca 









=⇒=

1̂1̂

1̂1̂
1̂ˆ Aa . 

Daca 









=










=










=⇒=

0̂0̂

1̂0̂
A ,

0̂1̂

0̂0̂
A ,

0̂0̂

0̂0̂
0̂ˆ 321Aa . Deci N contine 4 elemente. 

g) Matricea 









=

0̂0̂

0̂1̂
D  are urma 1ˆˆˆ =+ da si toate matricele din M au urma 0ˆ . Deci nu 

poate fi scrisa ca suma de elemente din M. 
 
Subiectul IV 
a) ( ) 10 =f . ( ) 00 =F .  

 

            

 



         

 

b) f continua, deci admite primitive, si fie G o primitive a ei. Atunci 

( ) ( ) ( ) ( ),0
0

GxGtGxF
x −==  si din G derivabila avem G continua, deci 

( ) FGG =− 0 derivabila si ( ) ( ) ( ) R∈∀=′=′ x ,xfxGxF . 

c) ( ) ( ) R∈∀=′=′′ x ,2
2xxexfxF , deci 

( ) ( ) ( ] 0 ,- pe concava F unde de ,0 ,-x ,0 ∞∞∈∀<′′ xF  si 

( ) ( ) [ )∞∞∈∀>′′  0, pe convexa F unde de , 0,x ,0xF . 

d) ( ) ( ) ( ) R∈∀===− − x ,
22

xfeexf xx . ( ) ( )∫
−

===−
x

dttfxF
0

-dt,dy -t,y notam ,  iar 

pentru t = 0, y = 0 si pentru t = -x, y = x. Atunci 

( ) ( ) ( ) ( ) R∈∀−=−=−=− ∫∫ x ,
00

xx
xFdyyfdyyfxF . 

e) Pentru x>1 ( )∫ ∫ ∫ ∞=−−=>>
∞→

x x xx xttt eeeedtedtedte
0 1 x1

,lim si 
22

folosind criteriul 

majorarii, avem ( ) ∞=
∞→

xF
x
lim . 

f) F continua si din d), e), avem ( )  si codomeniulcu  coincide ,ImF deci ,lim R=−∞=
−∞→

xF
x

 

deci functia este surjectiva. Din ( ) ( ) strict  este F ca obtinem ,x ,0 RxfxF ∈∀>=′  
crescatoare pe R, deci F este injective. In consecinta F este bijectiva. 
g) Fie ( ) ( )( ) ( ) ( )  .tFdx unde de ,tF xdeci ,Ft -1 dtxxgt ′==== Pentru x = 0 din ( ) 0=tF  

obtinem t = 0, iar pentru x = 1 ( ) agt == 1 : 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )( )∫ ∫ ∫ ∫ −=−==⋅=⋅=⋅=
1

0 0 0 0
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1
1
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1 222a a a t
a

tt afeedtetdttftdtttFdxxg . 

 

            

 


